


Программа международной конференции
«КОМПЛЕКСНЫЙ АНАЛИЗ И ТЕОРИЯ ПРИБЛИЖЕНИЙ»,

посвященной 90-летней годовщине со дня рождения профессора Е.П.Долженко

Главное здание МГУ, аудитория 16-04

27 сентября, пятница

            9.50  Открытие конференции
10.00-10.40 П.А.Бородин. О некоторых идеях Е.П.Долженко
10.40-11.20 К.Ю.Федоровский. Неванлинновские области
11.20-11.40  Кофе-брейк
11.40-12.20  Р.Р.Акопян. Неравенства для норм производных функций, аналитических в 
                     полосе
12.20-13.00  С.Р.Насыров. О конформных отображениях неограниченных многоугольников 

15.00-15.30  И.Р.Каюмов. Оценки норм Бесова в круге для конечных произведений Бляшке
15.30-16.00  С.Ю.Граф. Гармоническая мера и квазиизометрия
16.00-16.30  Е.Г.Компанеец. О неравенствах типа Бернштейна и Смирнова для многочленов 
16.30-16.50  Кофе-брейк
16.50-17.20  А.Л.Лукашов. О некоторых обобщениях операторов Бернштейна 
17.20-17.50  Д.С.Теляковский.  Об исключительных множествах в теореме Грина
17.50-18.20  А.-Р.К.Рамазанов. О гладких рациональных сплайн-функциях двух переменных

28 сентября, суббота

10.00-10.40  М.А.Комаров. Об обратных неравенствах Маркова-Никольского для полиномов  
                     с нулями на отрезке 
10.40-11.20  С.В.Колесников. Пористые и сигма-пористые множества
11.20-11.40  Кофе-брейк
11.40-12.20  В.В.Старков. О дифференциальных неравенствах для многочленов
12.20-13.00  А.Д.Баранов. Неравенства Е.П.Долженко для производных рациональных  
                     и n-листных функций 

15.00-15.30  А.П.Старовойтов. О существовании аппроксимаций Паде-Чебышева
                     аналитических функций 
15.30-16.00  П.Г.Поцейко, Е.А.Ровба. О приближениях одного сингулярного интеграла на   
                     отрезке  рациональными интегральными операторами Фурье-Чебышева 
16.00-16.30  Т.С.Мардвилко. Равномерная рациональная аппроксимация четного и нечетного 
                      преобразования Коши 
16.30-16.50  Кофе-брейк
16.50-17.20 А.П.Солодов. Экстремальные задачи на классах голоморфных отображений круга
                    в себя с несколькими неподвижными точками
17.20-17.50  М.Я.Мазалов. О емкостях, соизмеримых с гармоническими 
17.50-18.20 Д.Е.Долженко. Воспоминания

18.30-21.00 Дружеский ужин, кафе «Факультет» на 1 этаже сектора «В» Главного здания



Ìåæäóíàðîäíàÿ êîíôåðåíöèÿ
¾ÊÎÌÏËÅÊÑÍÛÉ ÀÍÀËÈÇ È ÒÅÎÐÈß ÏÐÈÁËÈÆÅÍÈÉ¿,

ïîñâÿùåííàÿ 90-ëåòíåé ãîäîâùèíå ñî äíÿ ðîæäåíèÿ
ïðîôåññîðà Å.Ï.Äîëæåíêî

Ìîñêâà, 27�28 ñåíòÿáðÿ 2024

Àííîòàöèè äîêëàäîâ

Íåðàâåíñòâà äëÿ íîðì ïðîèçâîäíûõ ôóíêöèé, àíàëèòè÷åñêèõ â ïîëîñå

Ð.Ð.Àêîïÿí

(Èíñòèòóò ìàòåìàòèêè è ìåõàíèêè ÓðÎ ÐÀÍ, RRAkopyan@mephi.ru)

Ïðåäïîëàãàåòñÿ îáñóäèòü íåðàâåíñòâà äëÿ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé â ïîëîñå, ÿâëÿþùè-
åñÿ àíàëîãàìè íåðàâåíñòâà Êîëìîãîðîâà íà ïðÿìîé, è âçàèìîñâÿçàííóþ çàäà÷ó Ñòå÷êèíà
íàèëó÷øåãî ïðèáëèæåíèÿ îïåðàòîðà äèôôåðåíöèðîâàíèÿ îãðàíè÷åííûìè îïåðàòîðàìè.
Îñíîâíîå âíèìàíèå áóäåò óäåëåíî òî÷íûì íåðàâåíñòâàì, îöåíèâàþùèì Lp-íîðìó ïåðâîé
ïðîèçâîäíîé íà ïðîìåæóòî÷íîé ïðÿìîé ÷åðåç Lp-íîðìû ïðåäåëüíûõ çíà÷åíèé ôóíêöèè
íà ãðàíè÷íûõ ïðÿìûõ.

Íåðàâåíñòâà Å.Ï.Äîëæåíêî äëÿ ïðîèçâîäíûõ

ðàöèîíàëüíûõ è n-ëèñòíûõ ôóíêöèé

À.Ä.Áàðàíîâ

(Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêèé óí-ò, anton.d.baranov@gmail.com)

Â 1966 ãîäó Å.Ï.Äîëæåíêî äîêàçàë ñëåäóþùèå íåðàâåíñòâà äëÿ ðàöèîíàëüíûõ ôóíê-
öèé ñòåïåíè íå âûøå n: åñëè G � äîñòàòî÷íî ðåãóëÿðíàÿ (êàê ìèíèìóì, êëàññà C2) îãðà-
íè÷åííàÿ îáëàñòü, òî äëÿ 1 6 p < 2 íàéäåòñÿ êîíñòàíòà C, çàâèñÿùàÿ îò îáëàñòè G è îò
p, òàêàÿ ÷òî äëÿ ëþáîé ðàöèîíàëüíîé ôóíêöèè R ñòåïåíè íå âûøå n ñ ïîëþñàìè âíå G
ñïðàâåäëèâû îöåíêè∫

G

|R′(w)|p dA(w) 6 Cnp−1‖R‖pH∞(G), p ∈ (1, 2),∫
G

|R′(w)| dA(w) 6 C ln(n+ 1)‖R‖H∞(G),

ãäå ‖R‖H∞(G) = supw∈G |R(w)|.
Íåäàâíî íàìè áûëî ïîêàçàíî, ÷òî óñëîâèÿ íà îáëàñòü ìîæíî ñóùåñòâåííî îñëàáèòü:

àíàëîãè÷íûå íåðàâåíñòâà ñïðàâåäëèâû äëÿ ëþáîé êîíå÷íîñâÿçíîé îáëàñòè ñî ñïðÿìëÿå-
ìîé ãðàíèöåé. Ïðè ýòîì êëàññ ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé ìîæíî çàìåíèòü íà áîëåå øèðîêèé
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êëàññ îãðàíè÷åííûõ n-ëèñòíûõ ôóíêöèé. Áîëåå òîãî, â ñëó÷àå p = 1 ïîðÿäîê çàâèñèìîñòè
îò n ìîæíî óëó÷øèòü, à èìåííî, ñïðàâåäëèâî íåðàâåíñòâî ñ âûðàæåíèåì C

√
log n‖R‖H∞(G)

â ïðàâîé ÷àñòè. Ýòî íåðàâåíñòâî óæå òî÷íîå ïî ïîðÿäêó çàâèñèìîñòè îò n, à ñîîòâåòñòâó-
þùèé ðîñò äîñòèãàåòñÿ â ñëó÷àå åäèíè÷íîãî êðóãà íà ìíîãî÷ëåíàõ èëè ïðîèçâåäåíèÿõ
Áëÿøêå.

Òàêæå ïîëó÷åíû îáîáùåíèÿ íåðàâåíñòâ Äîëæåíêî íà ïðîèçâîëüíûå îäíîñâÿçíûå îá-
ëàñòè. Â ýòîì ñëó÷àå èìååò ìåñòî ñòåïåííàÿ îöåíêà ñâåðõó â òåðìèíàõ ðàçìåðíîñòè Ìèí-
êîâñêîãî ãðàíèöû.

Äîêëàä îñíîâàí íà ñîâìåñòíîé ðàáîòå ñ È.Ð. Êàþìîâûì.

Ãàðìîíè÷åñêàÿ ìåðà è êâàçèèçîìåòðèÿ

Ñ.Þ.Ãðàô

(Òâåðñêîé óí-ò, Ïåòðîçàâîäñêèé óí-ò, Sergey.Graf@tversu.ru)

Ðàññìàòðèâàþòñÿ äèôôåîìîðôèçìû åäèíè÷íîãî êðóãà êîìïëåêñíîé ïëîñêîñòè, äëÿ êî-
òîðûõ ãàðìîíè÷åñêàÿ ìåðà ãðàíè÷íûõ äóã êðóãà ñ ðàçðåçàìè èñêàæàåòñÿ â îãðàíè÷åííîå
÷èñëî ðàç, ò.å. ÿâëÿåòñÿ êâàçèèíâàðèàíòíîé. Ïîëó÷åíû îöåíêè ïðîèçâîäíûõ îòîáðàæåíèé
äàííîãî êëàññà. Äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî ïîäîáíûå îòîáðàæåíèÿ ÿâëÿþòñÿ êâàçèêîíôîðìíûìè,
à òàêæå ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé êâàçèèçîìåòðèè îòíîñèòåëüíî íåêîòîðûõ êîíôîðìíî èíâà-
ðèàíòíûõ ìåòðèê. Ïðèâîäÿòñÿ äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ ïðèíàäëåæíîñòè ôóíêöèé äàííîìó
êëàññó. Äîêàçûâàåòñÿ îáîáùåíèå òåîðåìû Õýéìàíà�Âó íà äàííûé êëàññ îòîáðàæåíèé.

Îöåíêè íîðì Áåñîâà â êðóãå äëÿ êîíå÷íûõ ïðîèçâåäåíèé Áëÿøêå

È.Ð.Êàþìîâ

(Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêèé óí-ò, ikayumov@gmail.com)

Â õîäå äîêëàäà ïðåäïîëàãàåòñÿ îïèñàòü ðÿä çàäà÷, ïðèâîäÿùèõ ê íåîáõîäèìîñòè äâó-
ñòîðîííèõ îöåíîê íîðì Áåñîâà äëÿ êîíå÷íûõ ïðîèçâåäåíèé Áëÿøêå â êðóãå. Â ÷àñòíî-
ñòè, áóäóò îïèñàíû ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åííûå ñîâìåñòíî ñ À.Ä.Áàðàíîâûì, Ð. Çàðóôîì è
Ì.Õàðöåì.

Ïîðèñòûå è σ-ïîðèñòûå ìíîæåñòâà

Ñ.Â.Êîëåñíèêîâ

(Èâàíîâñêèé óí-ò, kolesn66@mail.ru)

Ïðåäïîëàãàåòñÿ äàòü îáçîð íåêîòîðûõ ðåçóëüòàòîâ, èñïîëüçóþùèõ ïîíÿòèå ïîðèñòîãî
ìíîæåñòâà, ââåäåííîå Å.Ï.Äîëæåíêî.
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Îá îáðàòíûõ íåðàâåíñòâàõ Ìàðêîâà�Íèêîëüñêîãî

äëÿ ïîëèíîìîâ ñ íóëÿìè íà îòðåçêå

Ì.À.Êîìàðîâ

(Âëàäèìèðñêèé óí-ò, kami9@yandex.ru)

Äëÿ àëãåáðàè÷åñêèõ ïîëèíîìîâ, âñå íóëè êîòîðûõ ëåæàò íà åäèíè÷íîì îòðåçêå, õîðî-
øî èçâåñòíî íåðàâåíñòâî Ï.Òóðàíà, äîñòàâëÿþùåå îöåíêó ñíèçó ìàêñèìóìà ìîäóëÿ ïðîèç-
âîäíîé ìíîãî÷ëåíà íà îòðåçêå ÷åðåç ñòåïåíü è ìàêñèìóì ìîäóëÿ ñàìîãî ìíîãî÷ëåíà (ýòó
îöåíêó ìîæíî ðàññìàòðèâàòü êàê îáðàùåíèå êëàññè÷åñêîãî íåðàâåíñòâà À.À.Ìàðêîâà).
Íåðàâåíñòâî Òóðàíà îáîáùàëîñü è íà ñëó÷àé èíòåãðàëüíûõ ïðîñòðàíñòâ. Íàèáîëåå îáùèé
ðåçóëüòàò â ýòîì íàïðàâëåíèè áûë ïîëó÷åí Ñ.×æîó, óñòàíîâèâøèì òî÷íóþ ïî ïîðÿäêó
îöåíêó ñíèçó Lp-íîðìû ïðîèçâîäíîé ìíîãî÷ëåíà ñ íóëÿìè íà îòðåçêå ÷åðåç ñòåïåíü è Lq-
íîðìó ñàìîãî ìíîãî÷ëåíà (îáðàùåíèå íåðàâåíñòâà Ìàðêîâà�Íèêîëüñêîãî) ïðè îïðåäåë¼í-
íûõ ñîîòíîøåíèÿõ ìåæäó ïîêàçàòåëÿìè p è q. Äîêëàä ïîñâÿù¼í ïîñòðîåíèþ íåðàâåíñòâà
ðàçíûõ ìåòðèê òèïà Òóðàíà â îäíîì èç ñëó÷àåâ, íå èññëåäîâàííûõ ×æîó. Äîêàçàòåëüñòâî
èñïîëüçóåò ìåòðè÷åñêèå îöåíêè íàèïðîñòåéøèõ äðîáåé (ëîãàðèôìè÷åñêèõ ïðîèçâîäíûõ
ïîëèíîìîâ).

Î íåðàâåíñòâàõ òèïà Áåðíøòåéíà è Ñìèðíîâà äëÿ ìíîãî÷ëåíîâ

Å.Ã.Êîìïàíååö

(Ïåòðîçàâîäñêèé óí-ò, g_ek@inbox.ru)

Îòïðàâíîé òî÷êîé â òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ íåðàâåíñòâ äëÿ ìíîãî÷ëåíîâ ÿâëÿåòñÿ
êíèãà Ä.È.Ìåíäåëååâà ¾Èññëåäîâàíèå âîäíûõ ðàñòâîðîâ ïî óäåëüíîìó âåñó¿, 1887. Â ýòîé
ðàáîòå îí êàñàëñÿ íå òîëüêî õèìè÷åñêèõ, íî òàêæå è ìàòåìàòè÷åñêèìè ïðîáëåì. Âîïðîñ,
ïîäíÿòûé â ýòîé êíèãå, ïðèâåë ê ïîÿâëåíèþ áîëüøîãî êîëè÷åñòâà ðàáîò ïî ðàçëè÷íûì
âèäàì äèôôåðåíöèàëüíûõ íåðàâåíñòâ äëÿ ìíîãî÷ëåíîâ. Â äîêëàäå áóäóò ïðåäñòàâëåíû
íåðàâåíñòâà òèïà íåðàâåíñòâ Â.È.Ñìèðíîâà è Ñ.Í.Áåðíøòåéíà, â êîòîðûõ èñïîëüçóþòñÿ
êîýôôèöèåíòû ïðè ñòàðøèõ ñòåïåíÿõ è ñâîáîäíûå ÷ëåíû ïîëèíîìîâ. Ïîëó÷åííûå íåðà-
âåíñòâà äîïîëíÿþò è óòî÷íÿþò èçâåñòíûå ðàíåå ðåçóëüòàòû.

Î íåêîòîðûõ îáîáùåíèÿõ îïåðàòîðîâ Áåðíøòåéíà

À.Ë.Ëóêàøîâ

(ÌÔÒÈ, alexey.lukashov@gmail.com)

Ïðåäïîëàãàåòñÿ îáñóäèòü îáîáùåíèÿ êëàññè÷åñêèõ ïîëèíîìîâ Áåðíøòåéíà òàêèå, êàê
ðàöèîíàëüíûå ôóíêöèè Âèäåíñêîãî, ïîëèíîìèàëüíûå îïåðàòîðû Ñàáàäîøà íà íåñêîëüêèõ
îòðåçêàõ è èõ äàëüíåéøåå ðàçâèòèå. Ïðîâåäåí àíàëèç èõ àïïðîêñèìàöèîííûõ ñâîéñòâ,
íàëè÷èå èíòåðïîëÿöèîííûõ óñëîâèé, ñëîæíîñòü ïîñòðîåíèÿ.
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Î åìêîñòÿõ, ñîèçìåðèìûõ ñ ãàðìîíè÷åñêèìè

Ì.ß.Ìàçàëîâ

(ÍÈÓ ÌÝÈ, Ñìîëåíñêèé ôèëèàë, maksimmazalov@yandex.ru)

Ïóñòü L � îäíîðîäíûé ýëëèïòè÷åñêèé äèôôåðåíöèàëüíûé îïåðàòîð âòîðîãî ïîðÿäêà
ñ ïîñòîÿííûìè êîìïëåêñíûìè êîýôôèöèåíòàìè â Rn, n > 3 (â R2 � ñèëüíî ýëëèïòè-
÷åñêèé îïåðàòîð). Â òåðìèíàõ åìêîñòåé γL îïèñûâàþòñÿ óñòðàíèìûå îñîáåííîñòè L∞-
îãðàíè÷åííûõ ðåøåíèé óðàâíåíèé Lf = 0. Óñòàíîâëåíà ñîèçìåðèìîñòü åìêîñòåé γL ñ
êëàññè÷åñêèìè ãàðìîíè÷åñêèìè åìêîñòÿìè òåîðèè ïîòåíöèàëà. Â äîêàçàòåëüñòâå èñïîëü-
çóþòñÿ òî÷íûé âèä ôóíäàìåíòàëüíûõ ðåøåíèé îïåðàòîðîâ L, ïîëó÷åííûé íåäàâíî Ï.Â.
Ïàðàìîíîâûì è Ê.Þ. Ôåäîðîâñêèì, è íåêîòîðûå èäåè Õ. Òîëñû, ñ ïîìîùüþ êîòîðûõ áû-
ëà óñòàíîâëåíà ñîèçìåðèìîñòü àíàëèòè÷åñêèõ åìêîñòåé γ è γ+. Êàê ñëåäñòâèå, êðèòåðèé
ðàâíîìåðíîé ïðèáëèæàåìîñòè ôóíêöèé ðåøåíèÿìè óðàâíåíèé Lf = 0, ïðåäñòàâëÿþùèé
ñîáîé åñòåñòâåííûé àíàëîã êðèòåðèÿ À.Ã. Âèòóøêèíà, ôîðìóëèðóåòñÿ â òåðìèíàõ ãàðìî-
íè÷åñêèõ åìêîñòåé.

Ðàâíîìåðíàÿ ðàöèîíàëüíàÿ àïïðîêñèìàöèÿ

÷åòíîãî è íå÷åòíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ Êîøè

Ò.Ñ.Ìàðäâèëêî

(Áåëîðóññêèé ãîñóäàðñòâåííûé óí-ò, mardvilko@mail.ru)

Â äîêëàäå áóäåò ïðåäñòàâëåíà ñëàáàÿ àñèìïòîòèêà íàèëó÷øèõ ðàâíîìåðíûõ ðàöèî-
íàëüíûõ ïðèáëèæåíèé ÷åòíîãî è íå÷åòíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ Êîøè. Òàêæå áóäóò ïîêàçà-
íû íåêîòîðûå ïðèëîæåíèÿ ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòàòîâ, â ÷àñòíîñòè, ê íàõîæäåíèþ ñëàáîé
àñèìïòîòèêè íàèëó÷øèõ ðàâíîìåðíûõ ðàöèîíàëüíûõ ïðèáëèæåíèé íå÷åòíîãî ïðîäîëæå-
íèÿ íà [−1, 1] ñòåïåííîé ôóíêöèè.

Î êîíôîðìíûõ îòîáðàæåíèÿõ íåîãðàíè÷åííûõ ìíîãîóãîëüíèêîâ

Ñ.Ð.Íàñûðîâ

(Êàçàíñêèé óí-ò, semen.nasyrov@yandex.ru)

Ïðè íàõîæäåíèè îòîáðàæåíèè âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè íà ìíîãîóãîëüíèê, ñîäåðæàùèé
âíóòðè ñåáÿ áåñêîíå÷íî óäàëåííóþ òî÷êó, âîçíèêàåò çàäà÷à îá îïðåäåëåíèè íå òîëüêî
ïðîîáðàçîâ âåðøèí, íî è ïîëþñà îòîáðàæàþùåé ôóíêöèè. Åñëè çàôèêñèðîâàòü ïðîîáðàçû
âåðøèí, òî äëÿ íàõîæäåíèÿ ïîëþñà èìååòñÿ óðàâíåíèå, êîòîðîå èìååò âèä F (z) = 0,
ãäå F � ýòî íåêîòîðàÿ áèàíàëèòè÷åñêàÿ ôóíêöèÿ. Â äîêëàäå îáñóæäàþòñÿ âîïðîñû î
åäèíñòâåííîñòè ðåøåíèÿ ýòîãî óðàâíåíèÿ â âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè äëÿ íåêîòîðûõ êëàññîâ
ìíîãîóãîëüíûõ îáëàñòåé, à òàêæå åãî ñâÿçü ñ âíåøíèìè îáðàòíûìè êðàåâûìè çàäà÷àìè
äëÿ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé.
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Î ïðèáëèæåíèÿõ îäíîãî ñèíãóëÿðíîãî èíòåãðàëà íà îòðåçêå

ðàöèîíàëüíûìè èíòåãðàëüíûìè îïåðàòîðàìè Ôóðüå�×åáûøåâà

Ï.Ã.Ïîöåéêî, Å.À. Ðîâáà

(Ãðîäíåíñêèé óí-ò, paha-mat@yandex.ru)

Ðàññìàòðèâàþòñÿ àïïðîêñèìàöèè íà îòðåçêå [−1, 1] ñèíãóëÿðíûõ èíòåãðàëîâ âèäà

f̂(x) =

∫ 1

−1

f(t)

t− x
√
1− t2 dt, x ∈ [−1, 1],

äâóìÿ ðàöèîíàëüíûìè èíòåãðàëüíûìè îïåðàòîðàìè, â íåêîòîðîì ñìûñëå ñâÿçàííûìè ìåæ-
äó ñîáîé. Ïåðâûé èç íèõ � èíòåãðàëüíûé îïåðàòîð Ôóðüå�×åáûøåâà, àññîöèèðîâàííûé
ñ ñèñòåìîé ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé ×åáûøåâà�Ìàðêîâà. Âòîðîé îïåðàòîð ÿâëÿåòñÿ åãî
îáðàçîì ïðè ïðåîáðàçîâàíèè èçó÷àåìûì ñèíãóëÿðíûì èíòåãðàëîì.

Èçó÷àþòñÿ àïïðîêñèìàöèîííûå ñâîéñòâà ñîîòâåòñòâóþùèõ ïîëèíîìèàëüíûõ àíàëîãîâ
îáîèõ îïåðàòîðîâ â ñëó÷àå, êîãäà ïëîòíîñòü ñèíãóëÿðíîãî èíòåãðàëà óäîâëåòâîðÿåò íà
îòðåçêå [−1, 1] óñëîâèþ Ëèïøèöà ïîðÿäêà α ∈ (0, 1].

Èññëåäóþòñÿ ðàöèîíàëüíûå àïïðîêñèìàöèè íà îòðåçêå [−1, 1] ñèíãóëÿðíîãî èíòåãðàëà
ñ ïëîòíîñòüþ, èìåþùåé ñòåïåííóþ îñîáåííîñòü, â ñëó÷àå, êîãäà àïïðîêñèìèðóþùèå ðàöè-
îíàëüíûå ôóíêöèè èìåþò ôèêñèðîâàííîå êîëè÷åñòâî ãåîìåòðè÷åñêè ðàçëè÷íûõ ïîëþñîâ
è â ñëó÷àå, êîãäà ïîëþñû ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé íåêîòîðûå ìîäèôèêàöèè �íüþìåíîâñêèõ�
ïàðàìåòðîâ.

Î ãëàäêèõ ðàöèîíàëüíûõ ñïëàéí-ôóíêöèÿõ äâóõ ïåðåìåííûõ

À.-Ð.Ê.Ðàìàçàíîâ

(Äàãåñòàíñêèé óí-ò, ar-ramazanov@rambler.ru)

Ïî äèñêðåòíûì äàííûì íà ïðîèçâîëüíîé ïðÿìîóãîëüíîé ñåòêå óçëîâ èç äàííîãî ïðÿ-
ìîóãîëüíèêà [a, b]× [c, d] ïîñòðîåíû ðàöèîíàëüíûå ñïëàéí-ôóíêöèè äâóõ ïåðåìåííûõ, êî-
òîðûå èìåþò íåïðåðûâíûå ÷àñòíûå è ñìåøàííûå ïðîèçâîäíûå äî íàïåðåä çàäàííîãî ïî-
ðÿäêà â íåêîòîðîì (áîëåå øèðîêîì) ïðÿìîóãîëüíèêå [a− δ, b+ δ]× [c− δ, d+ δ]. Èçó÷åíû
èõ àïïðîêñèìàòèâíûå ñâîéñòâà äëÿ ôóíêöèé, êðàòíî íåïðåðûâíî äèôôåðåíöèðóåìûõ íà
ïðÿìîóãîëüíèêå [a, b]× [c, d].

Îá îäíîì óñëîâèè äèôôåðåíöèðóåìîñòè ôóíêöèé

Å.À.Ñåâàñòüÿíîâ

(sevastianov.e.a@mail.ru)

Â ÄÀÍ ÑÑÑÐ (1976, ò.230, � 4) Å.Ï.Äîëæåíêî àíîíñèðîâàë ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò:
åñëè äëÿ ôóíêöèè, îïðåäåëåííîé íà îòðåçêå, ñõîäèòñÿ ðÿä èç åå íàèìåíüøèõ óêëîíåíèé
â ìåòðèêå Õàóñäîðôà îò êóñî÷íî-ìîíîòîííûõ ôóíêöèé ïîðÿäêà n, òî ýòà ôóíêöèÿ ïî÷òè
âñþäó íà îòðåçêå äèôôåðåíöèðóåìà. Ïóáëèêàöèè äîêàçàòåëüñòâà ýòîãî óòâåðæäåíèÿ íå
ïîñëåäîâàëî.

Äîêëàä îá èñòîðèè âîïðîñà è äîêàçàòåëüñòâå àíîíñèðîâàííîãî ðåçóëüòàòà.
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Ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è íà êëàññàõ ãîëîìîðôíûõ îòîáðàæåíèé êðóãà â ñåáÿ ñ

íåñêîëüêèìè íåïîäâèæíûìè òî÷êàìè

À.Ï.Ñîëîäîâ

(ìåõìàò ÌÃÓ, apsolodov@mail.ru)

Â äèíàìèêå ãîëîìîðôíîãî îòîáðàæåíèÿ âàæíóþ ðîëü èãðàþò íåïîäâèæíûå òî÷êè. Â
ñëó÷àå ãîëîìîðôíîãî îòîáðàæåíèÿ åäèíè÷íîãî êðóãà â ñåáÿ âñå íåïîäâèæíûå òî÷êè, çà
èñêëþ÷åíèåì, áûòü ìîæåò, îäíîé, ðàñïîëîæåíû íà ãðàíèöå åäèíè÷íîãî êðóãà. Ïðè ýòîì,
êàê îêàçàëîñü, íàëè÷èå óãëîâûõ ïðîèçâîäíûõ è èõ çíà÷åíèÿ â ãðàíè÷íûõ íåïîäâèæíûõ
òî÷êàõ ñóùåñòâåííî âëèÿþò íà ïîâåäåíèå ñàìîãî îòîáðàæåíèÿ è åãî èòåðàöèé. Êðîìå òîãî,
íåêîòîðûå êëàññè÷åñêèå çàäà÷è ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè ôóíêöèé êîìïëåêñíîãî ïåðåìåí-
íîãî ïîëó÷àþò íîâûå ïîñòàíîâêè è ôîðìóëèðîâêè. Ýòèì âîïðîñàì ïîñâÿùåí íàñòîÿùèé
äîêëàä. Â ÷àñòíîñòè, áóäóò ïðåäñòàâëåíû ðåçóëüòàòû, ñâÿçàííûå ñ òî÷íûìè îáëàñòÿìè
îäíîëèñòíîñòè è ïîêðûòèÿ ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé.

Î äèôôåðåíöèàëüíûõ íåðàâåíñòâàõ äëÿ ìíîãî÷ëåíîâ

Â.Â.Ñòàðêîâ

(Ïåòðîçàâîäñêèé óí-ò, vstarv@list.ru)

Â 1887 ã. çíàìåíèòûé õèìèê Ä.È.Ìåíäåëååâ â ñâÿçè ñî ñâîèìè íàó÷íûìè èññëåäî-
âàíèÿìè ïîñòàâèë çàäà÷ó î âåùåñòâåííûõ ìíîãî÷ëåíàõ. Ýòî íå òîëüêî ïðèâåëî ê ðå-
øåíèþ ïîñòàâëåííîé çàäà÷è, íî è ê ïîÿâëåíèþ íîâîãî íàïðàâëåíèÿ â òåîðèè ôóíêöèé.
Èç ðÿäà ðåçóëüòàòîâ, ïîÿâèâøèõñÿ â ýòîì íàïðàâëåíèè ê 1930 ã., îñîáîå çíà÷åíèå ïðè-
äàþò òåîðåìå Ñ.Í.Áåðíøòåéíà: ïóñòü f è F � êîìïëåêñíûå ìíîãî÷ëåíû, äëÿ êîòîðûõ
1) deg f 6 degF ; 2) âñå íóëè ìíîãî÷ëåíà F ëåæàò â çàìûêàíèè êðóãà E = {|z| < 1}; 3)
|f(z)| 6 |F (z)| ïðè |z| = 1. Òîãäà |f ′(z)| 6 |F ′(z)| âî âíåøíîñòè êðóãà E. Â îãðîìíîì êîëè-
÷åñòâå ðàáîò, ïîÿâèâøèõñÿ ïîñëå 1930 ã. è ñâÿçàííûõ ñ ýòîé òåîðåìîé, îáû÷íî îñòàâàëèñü
íåèçìåííûìè óñëîâèÿ 1), 2) òåîðåìû. Âîïðîñ: åñëè óáðàòü ýòè îãðàíè÷åíèÿ 1) è 2), êàê ýòî
îòðàçèòñÿ íà çàêëþ÷èòåëüíîì íåðàâåíñòâå |f ′(z)| 6 |F ′(z)| òåîðåìû Áåðíøòåéíà è ìíîãèõ
åå ìîäèôèêàöèé, îáîáùåíèé, ñëåäñòâèé è ò.ä.? Îá ýòîì ðå÷ü â äîêëàäå.

Î ñóùåñòâîâàíèè àïïðîêñèìàöèé Ïàäå�×åáûøåâà àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé

À.Ï.Ñòàðîâîéòîâ

(Ãîìåëüñêèé óí-ò, svoitov@gsu.by)

Ïîëó÷åíû äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ ëèíåéíûõ è íåëèíåéíûõ àïïðîêñèìà-
öèé Ïàäå�×åáûøåâà ïåðâîãî è âòîðîãî ðîäà àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé, îïèñàí ÿâíûé âèä
òàêèõ àïïðîêñèìàöèé.
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Îá èñêëþ÷èòåëüíûõ ìíîæåñòâàõ â òåîðåìå Ãðèíà

Ä.Ñ.Òåëÿêîâñêèé

(ÌÈÔÈ, dtelyakov@mail.ru)

Ïóñòü îáëàñòü G ⊂ R2 è ôóíêöèè P (x, y) è Q(x, y) îïðåäåëåíû â G. Ñîãëàñíî òåîðåìå
Ãðèíà, åñëè G, P (x, y) è Q(x, y) äîñòàòî÷íî õîðîøèå, òî ñïðàâåäëèâà ôîðìóëà∫

∂G+

P (x, y) dx+Q(x, y) dy =

∫∫
G

(
∂Q

∂x
− ∂P

∂y

)
dx dy.

Ð.Ôåñê ïîêàçàë, ÷òî óñëîâèÿ, ïðè êîòîðûõ âåðíà ôîðìóëà Ãðèíà, ìîæíî îñëàáèòü: è
íåïðåðûâíîñòü ôóíêöèé P (x, y) è Q(x, y), è ñóùåñòâîâàíèå ó íèõ ÷àñòíûõ ïðîèçâîäíûõ
ïåðâîãî ïîðÿäêà ìîæíî íå ïðåäïîëàãàòü íà èñêëþ÷èòåëüíîì ìíîæåñòâå, êîòîðîå ÿâëÿåòñÿ
ñ÷åòíûì îáúåäèíåíèåì çàìêíóòûõ ìíîæåñòâ Ej, ìàëåíüêèõ â íåêîòîðîì ñìûñëå.

Íàìè ïîêàçàíî, åñëè íà Ej ôóíêöèè P (x, y) è Q(x, y) èìåþò âûïóêëûé ââåðõ ìîäóëü
íåïðåðûâíîñòè ωj(t), òî ôîðìóëà Ãðèíà ñïðàâåäëèâà, åñëè Htωj(t)(Ej) = 0. Ýòî äàåò áîëåå
òî÷íóþ õàðàêòåðèñòèêó óñëîâèé, ïðè êîòîðûõ âåðíà òåîðåìà Ãðèíà, ÷åì òåîðåìà Ð.Ôåñêà.

Íåâàíëèííîâñêèå îáëàñòè

Ê.Þ.Ôåäîðîâñêèé

(ìåõìàò ÌÃÓ, kfedorovs@yandex.ru)

Îáçîðíûé äîêëàä î ñâîéñòâàõ è ïðèëîæåíèÿõ íåâàíëèííîâñêèõ îáëàñòåé, ââåäåííûõ
àâòîðîì â 1996 ã.
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